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1. Neka je S neprazan skup qiji su svi elementi prosti brojevi, i neka je ispuǌeno: za
sve p, q ∈ S (ne obavezno razliqite) svi prosti faktori broja pq + 1 tako�e su u skupu
S. Dokazati da prvih pet prostih brojeva pripadaju skupu S.

2. U skupu prirodnih brojeva rexiti jednaqinu

x! + 76 = y2.

Jedna ideja: Pokazati da je, za sve dovoǉno velike x, leva strana jednaqine po pogodno
odabranom modulu kongruentna s odre�enim brojem, a da potpun kvadrat po posmatra-
nom modulu nikada nije kongruentan s tim brojem. Ostale sluqajeve ispitati direk-
tno.

3. Neka su n1 = a2
1t1 i n2 = a2

2t2 prirodni brojevi, pri qemu brojevi t1 i t2 nisu deǉivi
nijednim potpunim kvadratom ve�im od 1. Dokazati: ako n1 | n2, tada a1 | a2.
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1. Izraqunati o142(17).

2. Za uoqene a, b ∈ N, postavimo hipotezu: ,,Postoji beskonaqno mnogo n ∈ N takvih da je
d(n) = d(n + a) = b“, gde d(n) oznaqava broj delilaca prirodnog broja n. Odrediti bar
jedan par brojeva a, b ∈ N za koji je navedena hipoteza ekvivalentna hipotezi o prostim
blizancima.

3. Neka je k fiksiran prirodan broj, i neka je n prirodan broj koji se mo�e pred-
staviti kao zbir kvadrata dva cela broja, uzimaju�i u obzir i poredak, na taqno
4k naqina. Dokazati: k je neparan broj akko je n ili potpun kvadrat, ili dvostruki
potpun kvadrat.


